Proposition : f € L(E,F) est injective si et seulement si les colonnes d’'une matrice
représentative de f dans des bases quelconques forment une famille libre.

Démonstration : Notons m = dim(E), n = dim(F) et A= [Cy C -+ Cp | la

matrice représentative de f dans des bases quelconques de E et de F'. Alors :
f est injective <= Ker(f) = {0}

<~ VzeE, f(x)=0= z=0]

— VX e M1 (R), AX =0= X =0

Z
= [V(z1,....,am) €R™, A -+ | =0= (21, ..., 3m) = (0,...,0)]
Tm

= [V(xl, vy ) ER™ 2101 + -+ 2, Cr, = 0 = (21, ..., ) = (0, ...,0)]

<~ (C1,...,Cyp,) est libre



